CMM212 - Andlise II - S1/2022

Professor:
Fernando de Avila Silva
Departamento de Matemética - UFPR

Entregar até o dia 12 de setembro

e E saudavel discutir suas diavidas com os colegas e também com o professor. (Mas nao irei aceitar
copias...)

e Resultados provados em sala de aula podem ser utilizados livremente, mas vocé deve cita-los e
justificar que eles se aplicam em suas justificativas.

e Irei ser bem rigoroso com a corregao!

Exercicio 1 (20 pontos) Seja f : [a,b] = R uma fungdo continua. Se

b
/ f(@)p(x)dz =0,

para todo polinémio p(x), entdo f = 0.

Exercicio 2 (20 pontos) Mostre que em qualquer intervalo [—a,a] existe uma sequéncia de polino-
mios py, que converge uniformemente para a funcio f(x) = |z|, x € [—a,al, tal que p,(0) = 0,¥n € N.

Exercicio 3 (20 pontos) Seja f : [a,b] — R uma func¢io de classe CF. Mostre que existe uma
sequéncia de polinomios {py tnen tal que

para cada j =0,1,...,k, sendo as convergéncias uniformes.

Exercicio 4 (20 pontos) Seja {fn}nen uma sequéncia de fungéoes fp, : X C R — R que converge
uniformemente para f: X — R.

(a) Mostre que se cada fy € limitada, entao {fn}nen € uniformemente limitada.

(b) Mostre que se cada f, € continua, entdo {fn}nen € uniformemente continua.

Exercicio 5 (20 pontos) Seja {f,}nen uma sequéncia uniformemente limitada de fungées integrd-
veis fn : [a,b] — R e considere a sequéncia de funcgoes {Fy,}nen dada por

Fo(z) = / "t

Mostre que {Fy, }nen possui uma subsequéncia uniformemente convergente em |[a, b].



