1.4 Exercicios 13

Exercicios do livro "Introdugao a Inferéncia Estatistica" de Bolfarine e Sandoval.

(Capitulo 1)

1.4 Exercicios

1.1. Verifique a validade da expressao (1.3.2).
1.2. Verifique a validade da expressao (1.3.3).
1.3. Verifique a validade da expressao (1.3.6).
1.4. Verifique a validade das expressoes (1.3.10) e (1.3.11).

1.5. Encontre c¢; e co na Figura 1.1. que sao os pontos de interseccao dos erros
quadraticos médios de 61 e 05.

1.6. Sejam Xi,...,X,, uma amostra aleatéria da varidvel aleatéria X ~
U(0,0). Mostre que a funcdo de densidade de probabilidade de X(,) é como
dada em (1.3.14), com esperancga e variancia como dadas em (1.3.15).
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1.7. Mostre que o N5 no Exemplo 1.3.9 é um estimador nao viciado para N.

1.8. Sejam X1, ..., X,, uma amostra aleatéria de tamanho n da distribui¢ao da
varidvel aleatéria X, em que X ~ N(u,1). Considere os estimadores ji; = X e
ft2 = 10. Encontre o EQM de ji; e de fiz como fungao de p. Faga um grafico
do EQM para n = 10.

1.9. Seja X uma unica variavel aleatéria com distribuicao de Bernoulli com
parametro 6. Sejam 6, = X e 6y = 1/2 dois estimadores de 6.

(i) Verifique se ; e A, sdo ndo viciados para 0.

(ii) Compare os EQM s. Faga um grafico dos EQM s como funcédo de 6.

1.10. Sejam Xi,..., X, uma amostra aleatéria de tamanho n da distribuicao
da variavel aleatoria X com f.d.p. dada por

f@)f)=e @D z>0 6>0.

(i) Especifique o espago paramétrico e o suporte associado & distribuicao de X.
(ii) Verifique se 0, =X eby= X (1) sao estimadores nao viciados para 6.

(iii) Encontre e compare os EQM s dos dois estimadores. Faga um gréfico como
funcao de 6.

1.11. Sejam Xi,..., X, um amostra aleatéria de tamanho n da distribuicao
da variavel aleatéria X com f.d.p. dada por
2x

f(ac|0)=9—2, 0<z<8, 6>0.
(i) Especifique o espago paramétrico e o suporte associado & distribuicao de X.
(ii) Verifique se 6; = X e 0y = X (n)y 880 nao viciados para 6.
(iii) Encontre e compare os EQM s dos dois estimadores. Faga um grafico dos
EQM s como fungao de 6.

1.12. Sejam X3,..., X, uma amostra aleatéria de tamanho n da distribuigao
de uma variavel aleatéria X ~ U(0, ). Considere os estimadores 61 = ¢1 X e
92 = CQX(n).

(i) Encontre ¢; e ¢o que tornam os estimadores nao viciados.
(ii) Encontre e compare os EQM s dos dois estimadores.

1.13. Sejam Xi,..., X, uma amostra aleatéria de tamanho n da distribuicao
da varidvel aleatéria X ~ N(0,02). Seja S? = I | X2. Considere os esti-
madores

62 = ¢S
(i) Encontre o EQM do estimador acima.
(ii) Encontre o valor de ¢ que minimiza o EQM em (i).





