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1.6 EXERCICIOS

1. Calcule as seguintes integrais iteradas:

(a fOTr Osen(x)(l—i—y)dydﬁ

N Osen(z)(l + y)dydx
(e f24 0‘/5(:6 + y)dydx
(

2. Em cada um dos itens abaixo, faca um esboco da regiao plana R descrita pelas
desigualdades:

(a) 1<z<2,1—-z<y<l+4z
b)) 1-y?*<az<1l+4y
() 0<y<1,y>2—22>0

3. Em cada um dos exercicios abaixo é possivel calcular a integral como uma regiao
do tipo I ou como uma regiao do tipo II. Calcule-as das duas maneiras e verifique,
em cada caso, que o resultado encontrado é o mesmo. Esboce sempre a regiao
triangular correspondente e calcule as equagoes das retas, lados dos triangulos, pois
caso contrario, é praticamente impossivel resolver o problema.

//D(:L'+ y)dxdy

onde D é a regiao do plano zy dada pelo interior do triangulo de vértices
A=(0,0), B=(-1,1)e C=(-1,-1).

//D(x + y)dzdy

onde D é a regiao do plano zy dada pelo interior do triangulo de vértices
A=(0,0), B=(1,1)eC=(1,-1).

(¢) [ [p(x + y)dzdy onde D é o tridngulo do plano xy de vértices A = (—2,0),
B =(0,2), C = (2,0).

(a)

4. Em cada um dos itens abaixo, primeiramente tente calcular a integral repetida. Em
seguida, faga um esbogo da regiao de integracao e escreva a integral iterada na ordem
inversa. Observe que as integrais obtidas sao faceis de calcular.

(a) fy J5 e dady
(b) Jo [ (a® + sen(y®)|dydz

LICOES DE CALCULO INTEGRAL EM VARIAS VARIAVEIS



5. Para testar a sua intuicao, calcule [ [, f(z,y)dA para o caso em que f(z,y) = g(z)
s6 depende de = e o caso em que f(z,y) = h(y) s6 depende de y.

Verifique que:
a) [ [p9(@)dA =[[’ g(z)dz](d - o).
b) [ [ h(y)dA = [T h(y)dy)(b - a).

6. Procedendo como no Exemplo 1.11, utilizando a defini¢ao de integral dupla, verifique

que
L d
//a [a.b] x e, d] )+ hyldd = [/a gl =cl 3 [/C h(y)dy][b — al.

Aplique esse resultado para verificar que:

1 =
sen(z) +yldA = = + —
/A)Mm] =)+l 2 6

7. Em cada um dos itens abaixo, calcule a integral dupla [ [ r f(x,y)dA para a fungao
e regiao especificadas:

(a) f(z,y) =zsen(zy) e R=:{0<z<m0<y<1}.

(b) f(z,v) :x2 eR=:{0<z<cos(y);0<y< T}

(c) f(z,y) = mﬂ/, R a regiao limitada pelas retas y = z,x =1,z =2 ey = 0.

(d) f(z,y) = e®” para R a regiao descrita pelas seguintes desigualdades
O0<y<ledy<z<3

(e) f(z,y) = 23 + sen(y?) para R a regido descrita pelas seguintes desigualdades:

Vr<y<leO<z<L

AULA 1: INTEGRAL DUPLA
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