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1. Prove as seguintes propriedades a respeito de ntimeros inteiros a, b, c,d € Z:

(@ a+b<a+cseeséseb<c;
(b) Sea<bec<dentioa+c<b+d,;
(c) Se0<a<belO<c<dentado ac< bd;
(d) Seab=1entdooua=b=1loua=b=-1;
(e) Seab=-1lentaooua=1leb=-1loua=-1leb=1;
) 0<a?;
2. Um subconjunto X c Z diz-se limitado inferiormente (superiormente, respectivamente) se existe

aeZtalque a<n (n< aparatodo n e X) para todo n € X. Mostre que todo subconjunto de
numeros inteiros limitado inferiormente (superiormente) possui elemento minimo (mé&ximo).

3. (Funcao médulo) Dado n € Z, definimos |n| = nse n =0 e |n| = —n se n < 0. Prove as seguintes
propriedades, para todo n € N:

(@) |n|=0e|n|=0seesdésen=0;
(b) |mn|=|ml||n|;

(© Im+n|<|ml|+|nl;

(d) lm+n|=|m|+|n|seesdésemn=0.

k ] . .
4. Prove que (a+ b)* = Y (i) a/ b*~J para todos a,be Z e ke N.

Jj=0
5. Prove que para todo a € Z, a® + 2 nio é divisivel por 4.

6. Prove que o conjunto dos numeros racionais é enumeréavel.



