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Treino para a P2

1. Para cada conjunto X abaixo, determine, caso existam, o supremo e o infimo de X. Verifique se
X possui elemento maximo e/ou elemento minimo.
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2. Verifique se os nimeros reais abaixo sdo racionais ou irracionais:
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(d) cos(m/8) e tan(x/8) (Use o fato que cos(20) =2 cos?0-1.)

3. Sejam X < R ndo-vazio, f: X — R uma funcao e consideremos o conjunto f(X) definido por
fX)={f(x): xe X}. O supremo e o infimo de f em X sdo definidos por

sup f =sup f(X), inf f =inf f(X).

f édita limitada se —oo <inf f < sup f < co.

(@) Mostre que inf f +infg <inf(f + g) <sup(f+g) <sup f +supg.

(b) Mostre que se f, g assumem somente valores ndo negativos, entdo (inf f)(infg) < inf(f -
g) <sup(f-g) <(supf)(supg).

(c) Encontre situacdes em que as desigualdades acima sao estritas.

4. Sejam X,Y <R limitados.
1
(a) Suponha que para cada x € X e para cada n €N, existe y € Y tal que x — — < y. Mostre que
n

supX <sup?.

(b) Suponha a € Y seja uma cota inferior para X e para Y. Mostre que inf Y < inf X.
5. Sejam a, b, c,d € Z quaisquer.

(a) Se a+bv7=c+dv7,éverdade que a = ce b = d? Justifique sua resposta.
(b) Se av2+bv3=cv2+d\3, éverdade que a = c e b = d? Justifique sua resposta.

(c) E possivel generalizar as afirmacdes acima? Justifique como.



