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ATENGAO!

1. Voceé deve justificar todas as suas respostas;
2. Faca a prova a lapis;

3. Boa prova!



Questdo 1 Considere as fungoes polinomiais p(x) = x® + x> —x+1le g(x) = x2+ 1, x € R.

L. (1 ponto) Determine fungdes polinomiais Q, r tais que p = gQ + r, sendo que o grau de r é
menor que 2. Q, r sao tnicas?
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2. (1 ponto) Determine o conjunto solugao da desigualdade
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Questdo 2 Seja f:R — Ruma fungao ndo-identicamente nula tal que
fx+y) =2fX)fy) (1)

para todos x, y € R.
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1. (1 ponto) Mostre que f(x) >0 para todo x € R, f0)=2e f(nx) = 2" f(x)" para todos ne N e
xeR.
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2. (1 ponto) Mostre que f(nx) = 2" f(x)" paratodos ne Ze xeR.
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3. (1,5 ponto) Mostre que f(rx) = 2 ()" p

ara todos r € @ e x € R. (Dica: Se r = m/n com

m, n € Z, comece desenvolvendo a expressao fro™)
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4. (1,5 ponto) Mostre que para cada a >0 dad
(1). Conclua que se uma fungao continua
f(x)=2""a*, paratodo x €R.
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o, afuncao g(x) = 2%-14% x € R, satisfaz a identidade
f satisfaz a identidade (1) entao existe a > 0 tal que
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Questdo 3 Classifique as afirmagdes abaixo em verdadeiras (V) ou falsas (F), provando as verdadeiras
e exibindo um contra-exemplo para as falsas (cada item vale (1 ponto))

@ Para todos a, b, ¢ > 0 vale a igualdade a
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@ O conjunto solucao da inequagao
é o intervalo (logs 18,00).
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1

log,a

@ Para todos a, b > 0 vale a igualdade log, b =

@ A equacao

4x3 —4x _ %2

tem exatamente duas raizes reais, a saber, x; = -1+ /log;(3/e) e x» = —1 —y/log;(3/e).

At

P s
A}

r‘k' ol X = 2 'rA MR C M



