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1. A diferenca simétrica entre os conjuntos X e Y é definida como

XAY =(XuY)\(XNnY).

Prove que:
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XAY =(X\Y)u (Y \X);

XAY =YAX;
(XAY)AZ = XA(YAZ);
XAX =¢@;

XA =X;

XUY = (XAY)AXNY);
(XAY)A(YAZ) = XAZ;

XN(YAZ)=(XNY)A(XN 2Z);

XAY = X°AYS;

Se f: X — Y éumafuncdoe A, Bc Y entdo f~(AAB) = f 1 (A)AfL(B).

2. Construa uma bijecdo entre (X¥)% e X¥*Z,

3. Construa uma bijecdo entre X™ e (XV)V. Interprete este resultado.

4. Seja {X,}neny uma familia de conjuntos. As vezes, pedir que um ponto pertenca a todos os Xy,
é muito; dualmente, hd situagées em que pedir que um ponto pertenca a algum X, é pouco
demais. Uma maneira de sanar isto é com os conjuntos abaixo definidos:

liminfX, = |J [ Xp, limsupX,,= (] U X».

m=1ln=m m=1ln=m

(a) Interprete exatamente o que significam as afirmacdes x € liminf X, e x € limsup Xj,.

(b) Mostre que

o0 o0
() X, climinf X, climsup X, < | J X,,.

n=1 n=1

(c) Dizemos que {X,} converge para X se liminf X, = limsup X,, = X. Mostre que se {X}} é

monétona, i.e.,, ou X; € Xp c...ou X; 2 X, O..., entdo {X,} converge. Determine o limite
em cada caso.



5. Seja {Xyun}m,nen uma familia bi-indexada de conjuntos. Existe alguma relacdo de inclusdo ou
igualdade entre os conjuntos
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Encontre contraexemplos para as inclusoes falsas.
6. Sejam {Xg}qea € {Yp}gep familias de conjuntos. Mostre que:

@ (UXe|x|UYs|= U XaxYp
a B (a,f)exB

®) [NXe|x|NYs|= [ XaxYp
a B (a,B)exB

© |UXe|n|UYs|= [ XanYp
a B (a,B)exB



