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v¢ Funcdes analiticas reais

1. Mostre que cada uma das funcgdes a seguir € analitica real em seu dominio. Exiba a expansdo em
série de poténcias em torno de cada ponto. determinando o respectivo raio de convergéncia:
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2. Considere as fungoes f(x) = tgx e g(x) = secx em seus dominios usuais.

(a) Mostre que f e g sdo analiticas reais em todo seu dominio.

(b) Determine a expansdo em série de poténcias destas funcoes em torno da origem.

T
(c) Use o teorema de Bernstein para mostrar que estas séries convergem no intervalo (— > 5)

3. Uma funcio f : [a, b] — R é dita de classe C*® se for de classe C* em (a, b) e as derivadas f"”
forem continuas em [a, b]. Dada uma funcao f : [a, b] — R de classe C*°, mostre que existe uma

f:R— R de classe C* tal que f lia,p) = f- Verifique se é possivel estender este resultado para
classe C”.

4. Usando as estimativas de Cauchy, verifique se as séries de poténcias abaixo podem ser a série
de Taylor na origem de uma funcao analitica f : R — R:
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