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Exercicio 1 (20 pontos) Sejam p,q e g funcgées continuas num intervalo aberto I e a equagao

y' +pt)y +alt)y = g(t). (1)
Considere ainda {y1,y2} wm conjunto fundamental de solugées da equacao homogénea
y" +p(t)y +q(t)y = 0. (2)

(a) Mostre que se Y1 e Yy sdo duas solugdes de (1), entao y =Y — Ya é uma solugao de (2).

(b) Mostre que se Y é uma solugao de (1), entao existem constantes ci,cy tais que a solugdo geral
de (1) €y =c1y1 +cay2 + Y.

Exercicio 2 (20 pontos) Considere a equagio (1) com g(t) = gi(t) + g2(t) e as novas equagdes

Y +p(t)y +qt)y = g1 (). (3)

V' +p0)y +a(t)y = g2(1). (4)
Mostre que se Yy € uma solugao de (3) e Yo € uma solugio de (4), entdo Y = Y1+Ys € uma solugao
de (1).

Exercicio 3 (30 pontos) Obtenha a solugio do P.V.I.

{ y//+4y/ — t2 +36t
y(0) =1, y'(0) =2

Exercicio 4 (30 pontos) Considere a equagao
t2y" —2y=3t>—1, t >0, (5)

e suponha que o par yi(t) = t2, ya(t) =t~ forma um conjunto fundamental de solucées da equagio
homogénea associada.

(a) Obtenha uma solugdo particular de (5).
(b) Obtenha a solugdo geral de (5).

Vocé pode utilizar o seguinte fato:

e Nas condigoes do exercicio 1, uma soluc¢ao particular de (1) é

y2(t)g(t)
W (y1, y2)(t)

Y () = —u1 (1) dt + ya(t) mdt'




