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Sequências de Funções

CONVERGÊNCIA PONTUAL

DEFINIÇÃO: CONVERGÊNCIA PONTUAL

Sejam M,N espaços métricos e f : M → N uma função. Dizemos que uma sequência de
funções fn : M → N converge pontualmente para f se, para cada x ∈ M, tivermos

lim
n→∞

fn(x) = f (x),

ou seja, dado x ∈ M obtemos para cada ϵ > 0 um n0 = n0(x, ϵ) ∈ N tal que

n ≥ n0 =⇒ dN(fn(x), f (x)) < ϵ.

DEFINIÇÃO: CONVERGÊNCIA UNIFORME

Sejam M,N espaços métricos e f : M → N uma função. Dizemos que uma sequência de
funções fn : M → N converge uniformemente para f quando para todo ϵ > 0 existir
n0 = n0(ϵ) ∈ N tal que

n ≥ n0 =⇒ dN(fn(x), f (x)) < ϵ, ∀x ∈ M.
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Sequências de Funções

TEOREMA DE APROXIMAÇÃO

TEOREMA (WEIERSTRASS)
Se f : [a, b] → R é uma função contínua, então existe uma sequência de polinômios Pn que
converge uniformemente para f em [a, b].
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