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Compacidade

CONJUNTOS COMPACTOS

DEFINICAO
Um subconjunto X de um espago métrico M ¢é dito compacto se toda sequéncia limitada de

pontos em X possui subsequéncia convergente em X.
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Compacidade

CONJUNTOS COMPACTOS

DEFINICAO
Um subconjunto X de um espago métrico M ¢é dito compacto se toda sequéncia limitada de
pontos em X possui subsequéncia convergente em X.

PROPOSICAO 1
Se X é compacto, entdo € limitado e fechado.
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Compacidade

CONJUNTOS COMPACTOS

DEFINICAO

Um subconjunto X de um espago métrico M ¢é dito compacto se toda sequéncia limitada de
pontos em X possui subsequéncia convergente em X.

PROPOSICAO 1

Se X é compacto, entdo € limitado e fechado.

A RECIPROCA!

Em geral ndo é vilida. Por exemplo, basta tomar a base candnica de ¢>.
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Compacidade

CONJUNTOS COMPACTOS

DEFINICAO

Um subconjunto X de um espago métrico M ¢é dito compacto se toda sequéncia limitada de
pontos em X possui subsequéncia convergente em X.

PROPOSICAO 1

Se X é compacto, entdo € limitado e fechado.

A RECIPROCA!

Em geral ndo é vilida. Por exemplo, basta tomar a base candnica de ¢>.

EM DIMENSAO FINITA

Seja E um espago normado de dimensdo finita. Entdo, X C E é compacto se, e somente se, é
limitado e fechado.
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Aplicacoes

UM RESULTADO MUITO SURPREENDENTE

TEOREMA
A bola B[0, 1] de um espago normado E é compacta se, e somente se, a dimenséo de E ¢ finita. J
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Aplicacoes

UM RESULTADO MUITO SURPREENDENTE

TEOREMA

A bola B[0, 1] de um espago normado E é compacta se, e somente se, a dimenséo de E ¢ finita.
w

LEMA DE RIESZ

Sejam Y, Z subespacos de um espaco normado E, sendo ¥ C Z um subespago de dimensdo
finita. Nestas condi¢des, para cada 6 € (0, 1), existe z € Z tal que

lzl=1¢€ llz—y|| >0, VyeY.
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Aplicacoes

TOPOLOGIA

DEFINICAO
Sejam M um espaco métrico e X C M um subconjunto. Uma cobertura aberta de X é uma

colecdo de abertos Ay, A € F, tal que
xc|JAx

AEF
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Aplicacoes

TOPOLOGIA

DEFINICAO

Sejam M um espaco métrico e X C M um subconjunto. Uma cobertura aberta de X é uma
colecdo de abertos Ay, A € F, tal que

XcC UAA.

AEF

TEOREMA

Um conjunto X C M é compacto se, e somente se, toda cobertura por abertos de X possui
subcobertura finita, isto é, se

X C U Ay, com cada Ay aberto, entdo
\eF

existem Ap, ..., A, € F tais que

x c|JAx.
j=1
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ALGUMAS OBSERVACOES

@ Seja M um espago métrico compacto. Se F' C M ¢ fechado, entdo é compacto.
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ALGUMAS OBSERVACOES

@ Seja M um espago métrico compacto. Se F' C M ¢ fechado, entdo é compacto.
@ Se K € uma familia de compactos em um espago métrico M, entdo

K:ﬂK,\

AEF

é compacto.
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Aplicacoes

ALGUMAS OBSERVACOES

@ Seja M um espago métrico compacto. Se F' C M ¢ fechado, entdo é compacto.
@ Se K € uma familia de compactos em um espago métrico M, entdo
K=)Kx
AEF

é compacto.

@ Todo espaco métrico compacto € completo.
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ALGUMAS OBSERVACOES

@ Seja M um espago métrico compacto. Se F' C M ¢ fechado, entdo é compacto.
@ Se K € uma familia de compactos em um espago métrico M, entdo
K=)Kx
AEF
é compacto.
@ Todo espaco métrico compacto € completo.

@ Se My, ..., M, sdo espagos métricos compactos, entdo

M=M; X...xM,

é compacto.
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