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POLO

DEFINICAO
Uma singularidade isolada é dita um pdlo se existem um inteiro positivo m e uma constante ¢ # 0 tais que
a fungdo
_ | G=a) @), 2 #a,
g(z)—{ ¢, z=a,

€ analitica numa bola centrada em a. O inteiro m acima € tnico e chamado de ordem do pdlo.
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TEOREMA

Seja f uma fungo analitica no anel A, g = {z € C; r < |z — a| < R} Entdo,

oo
&= > ai-a",
sendo |
an=—,/Ldz,n€Z,
27i Jy (z— a)'t!

em que y(t) = a + pe'’, t € [0,2n], r < p < R.

TEOREMA

Seja f uma func@o analitica numa regido 2 exceto em um nimero finito de singularidades isoladas
ap,as, ..., an. Considere v uma curva suave e fechada tal que nao passar por nenhum dos pontos acima e
v &~ 0 em €. Nestas condi¢oes,

o [ @ = 3 nvan)Ress
:

2mi
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DEFINICAO

Uma fungdo f : 2 — C € dita meromorfa quando for analitica em €2, com excecao de seus p6los.

TEOREMA (PRINCiPIO DO ARGUMENTO)

Sejam f uma fun¢ao meromorfa numa regido €2 e considere
21,225 --2n

o conjunto de seus zeros e

P1,P25 -+ sPm
o conjunto de seus p6los. Considere v uma curva suave e fechada tal que ndo passar por nenhum dos
pontos acima e v = 0 em 2. Nestas condigdes,

m

1 &dz = Zn(’Y,Zk) - Z"(%P/’)

2mi ¥ (@) h—1 =
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Aplicacoes

TEOREMA (ROUCHE)

Sejam f e g duas fungdes meromorfas numa aberto contendo Bla, R] que ndo possuam zeros e pélos em
v = {z; |z — a| = R}. Sejam Zg,Zg, Pr, Py 0s nimeros de zeros e pélos destas fungdes dentro de . Se

[F() —g@) < @I+ 18], z €,

entdo
Zp — Pr =Zg — Py

TEOREMA (FUNDAMENTAL DA ALGEBRA)

Todo polindmio nao constante de ordem n possui 7 raizes.
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