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DEFINICAO
Sejam M um espago métrico e A C M um conjunto. Dizemos que A é:
(a) totalmente limitado se dado € > 0, existem x1, .. ., X, tais que

AcC LnJB(XhG)

=1

(b) compacto se toda sequéncia em A possui subsequéncia que converge em A.

(c) pré-compacto se A é compacto.

LEmMA

Num espago métrico completo, conjuntos totalmente limitados séo pré-compactos.
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DEFINICAO

Uma transformagéo linear T : X — Y entre espagos normados é dita compacta se
leva conjuntos limitados em conjuntos pré-compactos, isto &,

A C Xlimitado = T(A)compacto.

Denotaremos por By(X, Y) o espago das transformagdes lineares compactas.
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Uma transformagéo linear T : X — Y entre espagos normados é dita compacta se
leva conjuntos limitados em conjuntos pré-compactos, isto &,

A C Xlimitado = T(A)compacto.

Denotaremos por By(X, Y) o espago das transformagdes lineares compactas.

LEMA
(@) Bo(X,Y)C B(X,Y).
(b) Se dim(X) < oo, entdo Iy : X — X nao é compacto.
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DEFINICAO

Uma transformagéo linear T : X — Y entre espagos normados é dita compacta se
leva conjuntos limitados em conjuntos pré-compactos, isto &,

A C Xlimitado = T(A)compacto.

Denotaremos por By(X, Y) o espago das transformagdes lineares compactas.

LEMA
(@) Bo(X,Y)C B(X,Y).
(b) Se dim(X) < oo, entdo Iy : X — X nao é compacto.

TEOREMA

Se T : X — Y élinear, entdo é compacta se, e somente se, a imagem de toda
sequéncia limitada possui subsequéncia convergente.
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TEOREMA
Sejam H1, H. dois espagos de Hilbert.

(a) Se T, & uma sequéncia em By(H1,H2) que converge para T € B(H1,Hz),
entdo T € Bo(H1, Hz).

(b) Sejam A€ B(H1), B € B(H2). Se T € Bo(H1,Hz), entdo as compostas TAe
BT sao compactas.
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(a) Se T, & uma sequéncia em By(H1,H2) que converge para T € B(H1,Hz),
entdo T € Bo(H1, Hz).

(b) Sejam A€ B(H1), B € B(H2). Se T € Bo(H1,Hz), entdo as compostas TAe
BT sao compactas.

LEMA
Se T € B(H1,Hz) tem posto finito (dim(T(#1)) < o), entdo T é compacto.
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TEOREMA
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DEFINICAO

Denota-se por T € Boo(H1,H2) 0 espago das transformagdes lineares continuas de
posto finito.
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TEOREMA
Sejam H1, H. dois espagos de Hilbert.

(a) Se T, & uma sequéncia em By(H1,H2) que converge para T € B(H1,Hz),
entdo T € Bo(H1, Hz).

(b) Sejam A€ B(H1), B € B(H2). Se T € Bo(H1,Hz), entdo as compostas TAe
BT sao compactas.

LEMA
Se T € B(H1,Hz) tem posto finito (dim(T(#1)) < o), entdo T é compacto.

DEFINICAO

Denota-se por T € Boo(H1,H2) 0 espago das transformagdes lineares continuas de
posto finito.

TEOREMA
Se H é separavel, entao

Boo(H) = B(H)
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EXEMPLO
A aplicagao T : ¢2 — (2 dada por

€ compacta.

o = {4}
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