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Exercício 1 Se A ∈ B(H) é autoadjunto, então

∥A∥ = sup
∥h∥=1

|⟨Ah, h⟩|.

Exercício 2 Mostre que se T ∈ B0(H1,H2) e {en} é ortonormal, então ∥Ten∥ → 0.

Exercício 3 Se T ∈ B0(H1,H2), então T ∗ ∈ B0(H2,H1).

Exercício 4 Se T ∈ B0(H1,H2), então Im(T ) é separável. Se {en} é uma base de Im(T ) e Pn são

as projeções sobre Ger{e1, . . . , en}, então

∥PnT − T∥ → 0.

Exercício 5 Sejam

� H espaço de Hilbert separável com uma base {en}.

� {αn} ⊂ K, com M = supn∈N |αn| < ∞.

De�nindo Aen
.
= αnen, mostre que A se estende a um operador A ∈ B0(H) com ∥A∥ = M .

Veri�que que A �se compacto se, e somente se, αn → 0. Veri�que ainda que σp(A) = {α1, α2, . . .}.

Exercício 6 Se T ∈ B(H), então Ker(T ) = (ImT ∗)⊥.
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