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LISTA 3

Exercicio 1 Se A € B(H) ¢ autoadjunto, entio

|All = sup [(Ah, h)l.
=1

Exercicio 2 Mostre que se T' € Bo(Hi1,H2) e {en} € ortonormal, entao ||Te,| — 0.
Exercicio 3 Se T € Byo(H1,Hz), entdo T* € Bo(Hza, H1).

Exercicio 4 Se T' € By(H1,Hz), entao Im(T') é separdvel. Se {en} € uma base de Im(T) e P, sao
as projegoes sobre Ger{ei,... ey}, entao

|P,T —T| — 0.
Exercicio 5 Sejam
o H espago de Hilbert separdvel com uma base {e,}.
e {an} CK, com M = sup,,cy |an| < .

Definindo Ae, = ape,, mostre que A se estende a um operador A € Bo(H) com ||A|| = M.
Verifique que A “se compacto se, e somente se, o, — 0. Verifiqgue ainda que 0,(A) = {oq, as,...}.

Exercicio 6 Se T € B(H), entio Ker(T) = (ImT*)*.



