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TEOREMA (PONTO DE FIXO DE BANACH PARA CONTRACOES)
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DEFINICAO:

Scjam (M, dy), (N, dv) espagos métricos. Uma isometria de M em N ¢ uma aplicagio
T M — N que preserva distiineias, islo é,

dy(Tx, T%:) = dy(x1.x2),  ¥x,x0 € M.

Caso esta aplicagio seja sobrejetora dizemos que os espacos M e N sio isométricos.

TEOREMA (COMPLETAMENTO DE ESPACOS METRICOS):

Para todo espago métrico (M, d) existe um espago métrico completo (M, 3) tal que M ¢é
isométrico com um subespaco denso de M.0 espago M ¢ dnico exceto por isometrias, isto &,
s¢ cxistir outro cspago completo M que contem um subespago denso ¢ isométrico com M,
entdo M e M sio isométricos.
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Utilizaremos continuamente a seguinte desigualdade:

|d(x1,31) — d(x2,32)| < d(xi,x2) +d(yi,y),  Vxi,x2,y1,0m € M.

Dizemos que duas sequéncias de Cauchy em M, {x,} e {x,}, sdo equivalentes e Consideremos o conjunto das classes de equivaléncia
escrevemo :

emos {1} ~ {5} se M = {& = [{x}] : {xn} & uma sequencia de Cauchy}

Jim d(xu,x,) = 0.
Definamos N /\ “\ A
aG,5) = lim dlsm), 5= [l 3= [n)] A MaM R

Afirmagao: d é uma métrica em M.
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@ Afirmacdo: A aplicagio 7 : M — M dada por
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