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Exercicio 1 (40 pontos) Considere as fungoes
3 2,2

T 2% —y

5, s (&, 0,0), , se (x, 0,0),

Fa) =4 @i s @n#FO0, o) a5 @ # 0.0
0, caso contrdrio. 0, caso contrdrio.

(a) FEstude a continuidade das duas fungoes.
(b) Estude a diferenciabilidade das duas fungoes.

Exercicio 2 (20 pontos) Calcule os limites abaizo.
— 1
(a) lim w (b) lim  xsen <22)
(zy)—=(0,0) =7 +Y (z,y)—(0,0) 2ty

Exercicio 3 (20 pontos) Considere uma fungdo f : R> — R diferencidvel num ponto (xg,y0). O
plano tangente ao grdfico de f no ponto (xo,%o0, f(x0.y0)) € 0 conjunto dos pontos (x,y,z) € R? tais
que

= Flao, ) = (o = ) 5 (20,30) + (0 = ) 5 20, 0)

Por outro lado, a reta normal ao grifico de f no ponto (xo,yo, f(x0.y0)) € dada por

(.’L’,y, Z) = (x07y07f(x0-y0)) +A <§£(x07y0)7 gi(x@uyO)v _1> ) AeR.
Obtenha o plano tangente e a reta normal ao grifico da funcio f(x,y) = 3z*y — x no ponto
(1,2, £(1,2)).

Exercicio 4 (10 pontos) Eziba uma fun¢ao que possua derivadas parciais no ponto (0,0), mas nao é
diferencidvel neste ponto. (Vocé deve justificar.)

Exercicio 5 (10 pontos) Considere a func¢ao

=Y

f(z,y) =2 +In(zx)(arctg(arctg(arctg(sen(cos(zy)) — In(z +))))).

Calcule gi(l, Y).




