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Relembrando

Definition
Considere f uma func@o analitica em B(a, €) \ {a} (a é uma singularidade isolada)

(a) Dizemos que a é removivel se existe uma fungéo analitca g em B(a, €) tal que
g(2) =f(2), se 2 # a.
(b) Dizemos que a é um poélo se lim,—, |f(z)| = oo.

(c) Dizemos que a € uma singularidade essencial se ndo é nem removivel e nem pélo.

Theorem

Uma singularidade isolada é removivel se, e somente,

lim(z — a)f (z) = 0.

z—a

Theorem

Uma singularidade isolada é um pdlo se, e somente, existemm € N e g analitca com g(a) # 0
tais que
8(2)
)=
& ="
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Séries
Considere {z, },c7 uma sequéncia de nimero complexos.

e Dizemos que a série y > ___ z, é absolutamente convergente se o
mesmo ocorre com as séries Y ° 1z, € y_ - Z,. Neste caso:

(o) (oo} oo
E Zn = E Z—pn+ E Zn
n=-—00 n=1 n=0
Considere {f;, },cz uma sequéncia de fungdes.

e Dizemos que a série > - __ f, é uniformemente convergente se o
mesmo ocorre com as séries Y~ f_, e >~ f,. Neste caso:

Yo=Y fatd b
n=—o0 n=1 n=0
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Série de Laurent

Theorem

Considere f analitica no anel

Aaprpn = {2 p1 < |z —al < p2}.

Entdo,

sendo

e(t) = a+re', comp; <r < p.
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Observagoes

(a) Os coeficientes a, ndo dependem da escolha do r.

(b) Precisaremos do seguinte lema:
Lemma

Considere uma série de Taylor ", a,z" com raio de convergéncia p > 0,

uma fungdo continua ¢ : [a,b] — B(0, p) e ¢ : [a,b] — C integrdvel. Nestas
condicaes,

b oo 00 b
[ S a@nrimd =3 [ aeorioa
4 pn=0 n=0 "4
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