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e N3o serao aceitas respostas sem justificativas;

Resultados provados em sala podem ser utilizados, a menos que a questao seja o tal resultado.

Vocé deve deixar claro onde estéd utilizando os resultados vistos em sala.
e Nao é preciso escrever com caneta.

e A maior nota possivel é 100 pontos.

Exercicio 1 (30 pontos) Suponha f : R — R uma fun¢ao continua.

(a) Se Z(f) denota o conjunto de zeros de f, entdo Z(f) é fechado;

(b) Suponha f sobrejetiva e A é um subconjunto denso de R, mostre entao f(A) é um subconjunto
denso de R.

(¢) Suponha que f(r) =0, para todo r € Q. Mostre que f(x) =0, para todo x € R;

Exercicio 2 (20 pontos) Uma fungio f: R — R é dita aditiva se f(x +y) = f(z)+ f(y), para todo
z,y € R. Mostre que se f é continua num ponto a € R, entdo ela é continua em todo R;

Exercicio 3 (20 pontos) Estude os pontos de continuidade da fungao

[z, se ze€Q,
f(;v)—{ 0, se ¢Q

Exercicio 4 (20 pontos) Suponha f e g duas fungoes conlinuas no intervalo [a,b] e diferencidveis
em (a,b). Mostre que se f'(x) = ¢'(z), para todo x € (a,b), entdo existe uma constante C tal que

f(z) = g(z) + C.

Exercicio 5 (20 pontos) Utilizando o teorema da funcio inversa, mostre que a funcio f(z) = x/3

nao € diferencidvel em 0;
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