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1. Decida se é convergente ou divergente a série E

n=1

Solugao: Tem-se que:
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Portanto, pelo Critério da Razao tem-se que a série é convergente.
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2. Dada a funcdo f(z) = *, determine sua série de Taylor em torno de z, = —i e o raio de
22+ (1—d)z—1i
convergéncia da mesma.
Solugao: Tem-se que:
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Dali, segue que:
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para ‘22—7‘ < 1, ou seja, para |z + i| < |2i] = 2. Portanto, deve-se ter:
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para |z +i| < v/2 = min {v/2,2}.



3. Dada a fung¢io f(z) = In(22+2), determine sua série de Taylor em torno de z, = 1 e o raio de convergéncia
da mesma.

Solugao: Tem-se que:
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Portanto, a série de Taylor de f em 2z, = 1 é dada por
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com raio de convergéncia igual a 2.

4. Dadaa funcio f(z) = T determine sua série de Laurent em tornode z, = 1 enaregido 1 < [z—1| < 2.
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Solugao: Tem-se que:
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Dai, obtem-se que:
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Por (I) e (II) conclui-se que
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para 1 < |z — 1| < 3 (o que vale, em particular, na regido 1 < |z — 1| < 2).
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5. Dada a funcdo f(z) = poRRE determine sua série de Laurent em torno de z, = i e na regido |z —i| > /5.
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Solugao: Utilizando-se a decomposigio f(z) = 172 1 3392 vé-se que:
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6. Dada a funcdo f(z) = m, determine a parte principal da série de Laurent de f em torno de

z, = —1.

Solugao: Tem-se que o termo W j& & a sua série de Laurent na regido 0 < |z 4+ 1| < 4o0; resta,
z
portanto, determinar a série de Laurent do termo - (0 qual é analitico no ponto z, = —1). Sendo
assim, deve-se ter:
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ii : ’ < 1, ou seja, para |z + 1| < |1 +i| = v/2. Dai, na regido 0 < |z + 1] < /2, tem-se que:
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Portanto, a parte principal da série de Laurent de f no ponto z, = —1 é dada por
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